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Soru:

Uzayda n nokta var, bazi nokta ikilileri birbirleriyle aralarinda kesismeyen dogru
parcalariyla birlegtirilmigtir. C'(p), p noktasiyla bu noktaya bir dogru pargasiyla
birbaga bagl olan tiim noktalarin bilegimi olsun. Noktalar beyaz veya siyah renge
boyaniyorlar. Baglangicta tiim noktalar beyaz renge boyanmistir. Her hamlede bir p
noktasi seciliyor ve C'(p) kiimesindeki her noktanin rengi degistiriliyor. Sonlu sayida
hamle yaparak tiim noktalarin siyah renge boyanabilecegini kanitlayiniz.

Cozium:

Noktalar {p1,pa,...,pn}, A = {p1,p2,...,pn} olsun. Tiimevarim kullanacagiz.
n = 1 durumu barizdir.

Tiimevarim varsayimi: sonlu hamle sonucunda n nokta siyah renge boyanabilir.
i=1,...,n+ 1 olmak lizere, her p; noktasi i¢in (i), A — p; noktalarim siyah renge
boyayan hamleler dizisi olsun. Herhangi bir ¢ i¢in I; sonucunda p; nokrasi da siyah
renge boyaniyorsa, ¢oziim tamamlaniyor. Eksini varsayalim.

Durum 1. n+1 ¢ift say1 olsun. Bu durumda I(1),1(2), ..., I(n+1) hamle dizilerinin
bilegimi tiim n + 1 noktay1 siyah renge boyuyor.

Durum 2. n 4 1 tek say1 olsun. n + 1 tek olduigundan, en az bir ¢ € A noktasi i¢in
C'(q) ktimesi tektir. C(q) = {q,q1,q2, - - -, qu } olsun. O zaman q, 1(q), I(q1), I(g2), - - -

hamle dizilerinin bilegimi tiim n + 1 noktay1 siyah renge boyuyor.

Ispat tamamlanmigtir.

7I(Q2z)



