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Soru:

m,n pozitif tam sayilar ve p asal say1 olmak tizere,

(m® +n)(n* +m) =p°

denklemini saglayan tim (m,n,p) tglilerini bulunuz.

Coziim: Cevap: (m,n,p) = (2,1,3),(1,2,3).

m = n ise n?(n? + 1) = p®. p asal ve ebob(n? n?+ 1) = 1 oldugundan n = 1 ve ¢oziim
gelmiyor.

m >n > 1 olsun. n® +m > 2 oldugundan m3 + n = p(1), n® +m = p(1).

n=1isep =(m3>+1)=m+1)(m*—m+1)vem+1=p. Ozaman m* —m+1=
p=m+1, m=2vem=2,n=1, p=3 ¢oziimii elde ediliyor.

n>1lise p=n®+m >m+n ve buradan p fm+n vep fm —n. (1) ve (1) ifadelerini
toplam ve farkindan

(m+n)(m* —mn+n*+1)=pp+1) (m —n)(m*+mn+n®—1)=p(p—1).

p fm+nvep fm—n oldugundan p | m? —mn +n?+1 ve p | m?> + mn +n? — 1. Demek
kip| (m*+mn+n*—1)—(m*—mn+n?*+1)=2(mn—1). p=2ise m =n =1, ¢oziim
degildir. O zamanp |mn—1vep <mn—1. Simdin®*+n<n>+m=p<mn-—1<mn
oldugundan n3 +n < mn ve n? + 1 < m. Demek ki n? < m. p < mn — 1 oldugundan
p? < m*n? —2mn + 1. O zaman m? +n = p?> < m?n? — 2mn + 1. n? < m oldugundan
m?n? —2mn +1 < m? — 2mn + 1. O zaman m?® +n < m3 — 2mn + 1 ve sonug olarak

2mn + n < 1 celigkisini elde ediyoruz.

n >m > 1 durumunda benzer sekilde sadece n =2, m = 1, p = 3 ¢oztimii geliyor.



