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Soru:

Her a,b pozitif tam say1 ikilisi icin n? 4+ an + b sayismin en az 2018 farkh asal béleninin
olmasini saglayan bir n pozitif tam sayisinin bulundugunu gosteriniz.

Cozim:

k iizerinden tiimevarim yaparak her (a,b) a,b pozitif tam say1 ikilisi i¢in n* + an + b
sayisinin en az k farkli asal boleninin olmasini saglayan bir n pozitif tam sayisinin bu-
lundugunu gosterelim. k = 1 durumu agiktir. Simde bir n; degerinde ni + ang + b
sayisinin pi, pa, ..., pr asal bolenlerinin oldugunu varsayalim. O zaman pips ... pg sayisi
m = nj + any, + b sayisim bolecektir. ngyq = ni(m? + 1) olsun. O zaman

nyq +angsr +b=np(m® +1)* + ang(m® + 1) + b
=ni(m* 4+ 2m* + 1) + ang(m?® + 1) + b = nim®* + 2m*ni + anpm?® +m

= m(nim?® + 2mni + anpm + 1).

Son ifade py,pa, ..., pr asal sayilariyla, m ve nim® + 2mnji + anym + 1 aralarinda asal
olduguna gore ise bu asal sayilardan farklh bir p,; asal sayisi ile de boliintiyor. Tiimevarim
varsayimi k + 1 i¢in ispatlandi.



