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Soru:

X1, T, ..., T, gercel sayilar olmak tizere,
> -0 3 )
G=1,2,...n, i#j i=1,2,...,n

ifadesinin alabilecegi en biiylik degeri belirleyiniz.

Not: Bir x gergel sayisi igin, [z] ile x sayisindan kii¢iik olmayan en kii¢iik tam say1, |z] ile
x sayisinl agmayan en bilyilk tam say1 gosteriliyor: [1.8] =2, [2.4] =2 ve [3] = [3] = 3.
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Coziim: Cevap: n? —n + [Z].

Esitlik durumuna bir ornek verelim: & bir tam say1 olmak tizere, n = 2k ise sayilardan k
tanesi 0.9 ve k tanesi 2.1, n = 2k 4 1 ise sayilardan k£ tanesi 0.9 ve k + 1 tanesi 2.1.

Sorudaki ifadeyi
S=>" (2lwir] — 23] — [23])
i<j

olarak diizenleyelim. Her a, b reel say ikilisi igin
2[ab] — |a®| — [b*] <2ab+2— (a* —1) — (B* —1) =4 — (a — b)* < 4

saglanir ve esitsizligin sol tarafi tam say1r oldugundan dolayr 2[ab] — |a?] — |b*] < 3
bulunur, a = 1.2 ve b = 0.9 gibi durumlarda ise esitlik saglanir . Ayrica, eger |a?] — [b?]
ifadesi cift ise, sol taraf ¢ift bir say1 olacagi icin bu durumda 2[ab] — |a?| — [b?] < 2 elde
edilir. a = b ve ikisi say1 da kareleri tam say1 olmayacak gekilde alindiginda ise esitlik
saglanir.



T1,Ta,. .., T, gergel sayilan igin, |x?] ifadelerinden k tanesi ¢ift, [ = n — k tanesi tek
olsun. Bu durumda, S toplaminda tiim ikililer bir kere gectigi icin, ¢ift sayilarin birlikte
gruplandigi (g) ifadenin ve tek sayilarin birlikte gruplandigi (é) ifadenin maksimum degeri
2 olacaktir. Bir ¢ift, bir tek sayidan olusan kl ifadenin ise maksimum degeri 3 olacaktir.
Buradan da
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S§3kzl+k:2—k+l2—l:(k:+l)2+l~cl—k:—l:n2—n+k:lgnz—n+L%J

elde edilir. Coziim tamamlanmigtir.



