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Soru:

n bir pozitif tam say1 olmak iizere, n sayisini asmayan ve n ile aralarinda asal olan tiim
pozitif tam sayilarin kiimesi S,, olsun. f(n) saysi, S,, kiimesini birbirinden ayrik f(n)
altkiimeye, bu altkiimelerin her birinin elemanlar1 bir aritmetik dizi olusturacak sekilde
ayirabilmeyi miimkiin kilan en kiiciik pozitif tam say1 olarak tanimlaniyor. a,b > 2025,
albve f(a) ff(b) kogullarini saglayan sonsuz ¢oklukta (a, b) ikilisi bulundugunu gosteriniz.

Cozim:
Her p > 1012 asal sayisi i¢in (a,b) = (2p, 4p) ikilisinin kogullar1 sagladigini gosterelim.

Sy, kiimesi [1,2p — 1] arahiginda bulunan p hari¢ tiim tek sayilardan olusuyor. f(2p) > 1
oldugu aciktir.

Sop=4{1,3,...,p—2}U{p+2,p+4,....2p—1}

oldugundan f(2p) = 2 olur.

Syp kiimesi [1,4p — 1] araliginda bulunan p ve 3p hari¢ tiim tek sayilardan olusuyor.
f(4p) > 2 oldugu aciktir.

Sipy=A{L3,...,p—2}U{p+2,p+4,....3p—-2}U{3p+2,p+4,....4p— 1}
oldugundan f(4p) = 3 olur.

2p | 4p ve 2 f 3 oldugina gore, kosullar saglaniyor.



